Krakéw, 24 T 2011

Pytania do egzaminu “Miara i Catka”

1. Twierdzenie o klasie monotoniczne;.

2. Funkcje mierzalne i ich podstawowe wtasnosci.

3. Kryteria mierzalnosci funkcji o wartosciach rzeczywistych.

4. Twierdzenie o aproksymacji (w sensie zbieznodci punktowej) nieujemnej funkeji
mierzalnej przez funkcje proste mierzalne.

5. Miara i jej podstawowe wlasnosci.

6. Definicja caltki Lebesgue’a i jej podstawowe wlasnoéci.

7. Twierdzenie Lebesgue’a o monotonicznym przejéciu granicznym.

8. Lemat Fatou.

9. Twierdzenie Lebesgue’a o zmajoryzowanym przejéciu granicznym.

10. Twierdzenie o $rednich catkowych.

11. Pierwszy lemat Borela-Cantelliego.

12. Nier6wnos¢ Jensena.

13. Nieréwnosé¢ Holdera.

14. Nieréwno$¢ Minkowskiego.

15. Zupelno$é przestrzeni LP(u).

16. Twierdzenie o produkcie miar.

17. Twierdzenie Fubiniego.

18. Twierdzenie Carathéodory’ego o miarach zewnetrznych.

19. Twierdzenie Carathéodory’ego o rozszerzaniu miary z algebry na o-algebre ge-
nerowang przez te algebre.

20. Twierdzenie Riesz’a o postaci dodatniego funkcjonatu liniowego na C.(X) dla
przestrzeni lokalnie zwartej X - sformutowanie i idea dowodu.

21. Automatyczna regularnos¢ miar borelowskich na przestrzeniach lokalnie zwar-
tych w ktorych zbiory otwarte sa o-zwarte.

22. Twierdzenie o istnieniu n-wymiarowej miary Lebesgue’a (dwa podejicia).

23. Twierdzenie Luzina w dwéch wersjach.

24. Twierdzenie Jegorowa.

25. Twierdzenie o transporcie miary.

26. Twierdzenie Lebesgue’a-Radona-Nikodyma.

27. Przyktad zbioru niemierzalnego w sensie Lebesgue’a.

28. Lemat o pokryciu.

29. Twierdzenie o rézniczkowaniu miar.

30. Warunek wystarczajacy zapisany w jezyku gornej pochodnej kubicznej na to by
miara borelowska na R* byla absolutnie ciagta wzgledem miary Lebesgue’a na R”.
31. Funkcje o wahaniu skonczonym - rézniczkowalnosc prawie wszedzie.
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