
Zadanie 1. Obliczyć całki:
(1)
∫∫
D(6− x2 − y2)dxdy, gdzie D = [−1, 1]× [−2, 2],

(2)
∫∫
D(2x+ y − 1)dxdy, gdzie D jest trójkątem o wierzchołkach A(0, 0), B(5, 3), C(5, 5),

(3)
∫∫
D

dxdy√
10+2x+y , gdzie D jest figurą ograniczoną krzywymi x = −1, x = 3, y = x2.

Zadanie 2. Obliczyć objętość brył ograniczonych powierzchniami:
(1) z2 = xy, x+ y = 4, x+ y = 6,
(2) z = xy, x+ y + z = 1, z = 0,
(3) z = xy, y = x2, x2 = 2y, x = y2, y2 = 2x,
(4) z = x2 + y2, xy = 5, xy = 10, y = 2x, y = 1

2x,

(5) y = x2, z = x2 + y2, y = 1, z = 0.

Zadanie 3. Obliczyć pole powierzchni paraboloidy obrotowej 2pz = x2 + y2, p > 0, zawartej
wewnątrz walca x2 + y2 = a2, a > 0.

Zadanie 4. Obliczyć pole tej części powierzchni z = 2xy, która jest ograniczona płaszczyznami
x+ y = 1, x = 0, y = 0.

Zadanie 5. Obliczyć pole powierzchni bryły ograniczonej powierzchniami:
(1) x+ y + z = 2, x2 + y2 = 1

3z
2,

(2) x2 + z2 = 9, y2 + z2 = 9.

Zadanie 6. Obliczyć całki:
(1)
∫∫∫
D

√
x2 + y2 + z2dxdydz, gdzie D := {(x, y, z) ∈ R3 : x2 + y2 + z2 ¬ 2z},

(2)
∫∫∫
D x
2y3z4dxdydz, gdzie D jest bryłą ograniczoną powierzchniami z = xy, y =

2x, x = 1, z = 0,
(3)
∫ a
0
∫ b
0
∫ c
0 xydxdydz,

(4)
∫ a
0
∫ b
0
∫ c
0 xydxdydz,

(5)
∫ 1
0
∫ 3
0
∫ 2
0 tz
2dtdzdx,

(6) x2 + z2 = 9, y2 + z2 = 9.

Zadanie 7. Obliczyć objętość brył ograniczonych powierzchniami:
(1) 2z = x2 + y2, z =

√
x2 + y2,

(2) 2z = 4− x2 − y2, z = 2− x− y, x = 0, y = 0, z = 0,
(3) x2 + y2 = 9, x+ y = 3, x+ y = −3, x− y = 3, x− y = −3.

Zadanie 8. Policzyć całkę po n-wymiarowej kostce K = [0, 1]n z funkcji x21 + . . .+ x2n.
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