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GÃlównym celem referatu jest pokazanie nast
↪
epujej wewn

↪
etrznej regularności rozwi

↪
azań

zdegenerowanego rzeczywistego równania Monge’a-Ampère’a:

Twierdzenie 1. ZaÃlóżmy, że Ω jest ograniczonym, wypukÃlym obszarem w Rn, n ≥ 2.
Niech ψ b

↪
edzie nieujemn

↪
a funkcj

↪
a na Ω tak

↪
a, że ψ1/(n−1) ∈ C1,1(Ω). Wtedy istnieje

jedyna funkcja u ∈ C1,1(Ω), wypukÃla w Ω i taka, że detD2u = ψ oraz limx→∂Ω u(x) = 0.

Analogiczn
↪
a globaln

↪
a regularność zdegenerowanego równania Monge’a-Ampère’a

udowodniono w [1] (zob. także [2]) przy dodatkowych zaÃlożeniach na Ω. Dzi
↪
eki [4, Example

3], wykÃladnik 1/(n− 1) w Twierdzeniu 1 jest optymalny.

GÃlównym krokiem w dowodzie Twierdzenia 1 jest nast
↪
epuj

↪
ace wewn

↪
etrzne oszacowanie

a priori dla drugiej pochodnej rozwi
↪
azań równania Monge’a-Ampère’a:

Twierdzenie 2. ZaÃlóżmy, że funkcja u ∈ C4(Ω)∩C1,1(Ω) jest silnie wypukÃlym rozwi
↪
aza-

niem równania
detD2u = ψ

w ograniczonym obszarze Ω, takim, że u = 0 na ∂Ω. Wtedy dla α takiego, że

α

{
= n− 1 dla n ≥ 3,

> 1 dla n = 2,

mamy
(−u)α|D2u| ≤ C w Ω,

gdzie C jest staÃl
↪
a dodatni

↪
a zależn

↪
a tylko od n (od α dla n = 2) oraz od górnych ograniczeń

diamΩ, ||ψ1/(n−1)||C1,1(Ω) i ||u||C0,1(Ω).

Twierdzenie 2 jest ulepszeniem oszacowania Pogorelova (zob. [3, str. 73-76]).
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