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Niech M b
↪
edzie zwart

↪
a rozmaitości

↪
a kählerowsk

↪
a wymiaru n z form

↪
a Kählera ω.

Oznacza to, że lokalnie możemy zapisać ω = ddcg, gdzie g jest funkcj
↪
a ścísle plurisubhar-

moniczn
↪
a klasy C∞. Przez P (M) oznaczamy zbiór funkcji ϕ : M → [−∞,∞) takich, że

lokalnie ϕ + g jest funkcj
↪
a plurisubharmoniczn

↪
a. Jest to równoważne temu, że

ωϕ := ddcϕ + ω ≥ 0

na M . Dla ϕ ∈ P ∩L∞(M) mamy nieujemn
↪
a miar

↪
e borelowsk

↪
a ωn

ϕ = ωϕ ∧ · · · ∧ωϕ na M .
Jeżeli f jest funkcj

↪
a ci

↪
agÃl

↪
a i nieujemn

↪
a na M speÃlniaj

↪
ac

↪
a warunek konieczny∫

M

fωn =
∫

M

ωn,

to z [K1] (istnienie) i [K2] (jednoznaczność) wynika, że istnieje dokÃladnie jedno rozwi
↪
azanie

problemu Dirichleta 



ϕ ∈ P ∩ C(M)
ωn

ϕ = fωn

∫
M

ϕωn = 0.

Twierdzenie Yau [Y] (z którego wynika hipoteza Calabiego) można teraz sformuÃlować
nast

↪
epuj

↪
aco: jeżeli f ∈ C∞(M), f > 0, to ϕ ∈ C∞.

Celem referatu byÃlo udowodnienie nast
↪
epuj

↪
acej regularności w przypadku zdegenero-

wanym (tzn. niekoniecznie f > 0 wsz
↪
edzie na M).

Twierdzenie. Niech n ≥ 2. Jeżeli f ∈ C1/(n−1)(M), to ∆ϕ ∈ L∞(M). Ponadto

sup
M
|∆ϕ| ≤ C,

gdzie staÃla C zależy tylko od M oraz od oszacowania górnego na ||f1/(n−1)||C1,1 .

Zauważmy, że z tego, że ∆ϕ ∈ L∞ wynika, że ϕ ∈ W 2,p dla wszystkich p < ∞, ale
z tego nie wynika, że ϕ ∈ W 2,∞ = C1,1. Przypuszczamy, że w powyższym twierdzeniu
zawsze mamy ϕ ∈ C1,1.

Dzi
↪
eki lokalnej regularności zespolonego operatora Monge’a-Ampère’a (zob. [1, The-

orem 2.6]) powyższy rezultat jest uogólnieniem twierdzenia Yau.
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