Regularnos$¢ zdegenerowanego réwnania Monge’a- Ampere’a

na zwartych rozmaitosciach kahlerowskich

Zbigniew Blocki, 7,14 stycznia 2002

Niech M bedzie zwarta rozmaitoscia kahlerowska wymiaru n z forma Kahlera w.
Oznacza to, ze lokalnie mozemy zapisa¢ w = ddg, gdzie g jest funkcja $cisle plurisubhar-
moniczna klasy C*°. Przez P(M) oznaczamy zbiér funkcji ¢ : M — [—00,00) takich, ze
lokalnie ¢ + g jest funkcja plurisubharmoniczna. Jest to rownowazne temu, ze

wy =ddp+w >0

na M. Dla ¢ € PN L*° (M) mamy nieujemna miare borelowska wg =w, A+ Aw, na M.
Jezeli f jest funkcja ciagla i nieujemna na M spelniajaca warunek konieczny

[ o= [

to z [K1] (istnienie) i [K2| (jednoznacznos$é) wynika, ze istnieje dokladnie jedno rozwiazanie
problemu Dirichleta

pePNC(M)

= fwn

Sy pw™ = 0.
Twierdzenie Yau [Y] (z ktérego wynika hipoteza Calabiego) mozna teraz sformutowaé
nastepujaco: jezeli f € C°(M), f >0, to ¢ € C.

Celem referatu bylo udowodnienie nastepujacej regularnoséci w przypadku zdegenero-

wanym (tzn. niekoniecznie f > 0 wszedzie na M).

Twierdzenie. Niech n > 2. Jezeli f € CY/ (=1 (M), to Ap € L=(M). Ponadto
sup |Ayp| < C,
M

gdzie stala C zalezy tylko od M oraz od oszacowania gérnego na ||f/(™=D||cu1.

Zauwazmy, ze z tego, ze Ap € L™ wynika, ze ¢ € W?2P dla wszystkich p < oo, ale
z tego nie wynika, ze ¢ € W2 = C%l. Przypuszczamy, ze w powyzszym twierdzeniu
zawsze mamy ¢ € C11,

Dzieki lokalnej regularnosci zespolonego operatora Monge’a-Ampere’a (zob. [1, The-
orem 2.6]) powyzszy rezultat jest uogdlnieniem twierdzenia Yau.
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