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Celem wyktadu byto oméwienie podstawowych poje¢ zwiazanych z rzeczywistym
i zespolonym operatorem hessianowym.

Przypadek rzeczywisty. Jezeli u jest gladka funkcja okreslona na otwartym pod-
zbiorze R™, to dla m = 1,...,n (przy pewnej sprzecznosci oznaczen) ktadziemy

S (1) = Sy (D?*u) = Sy (AMD?u)),

gdzie A(A) = (A1,..., ) € R™ sa wartosciami wlasnymi macierzy symetrycznej
A,
Sm(A) = > Ny N, AER™

1<ii < <m<n

Wtedy S1(u) = Au, za$ S, (u) = det D?u jest rzeczywistym operatorem Monge’a-
Ampere’a.

Funkcjami dopuszczalnymi dla operatora S, sa (w przypadku gltadkim) te funk-
cjie u, dla ktérych S, (u + A|x|?) > 0 dla wszystkich A > 0. Jest to réwnowazne
temu, ze S;j(u) > 0 dla j =1,...,m. Pojecie funkcji dopuszczalnej mozna réwniez
dobrze zdefiniowa¢ w przypadku niegladkim. Dla m = 1 sa to dokladnie funkcje
subharmoniczne, za$ dla m = n funkcje wypukte.

Rozwiazaniem fundamentalnym dla operatora S,, jest funkcja

—JazF7m m <2,
log|al, m=n/2,
|| 2—"/™, m > n/2.

Przypadek zespolony. Dla gladkiej funkcji u okreslonej na otwartym podzbiorze
C™ definiujemy

S (u) == S ((0%u)02;0%1)) = S (AN0?u/0z;0%})).

Mamy S°u = Au/4, za$ S;(u) = det(9*u/0z;0%z) jest zespolonym operatorem
Monge’a-Ampere’a. Funkcjami dopuszczalymi sa funkcje subharmoniczne dla m =
1, natomiast funkcje plurisubharmoniczne dla m = n. Rozwiazaniem fundamental-
nym dla operatora S¢, jest funkcja

{ _|Z|2—2n/m’ m<mn,

log|z|, m = n.



