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Niech Ω be֒dzie obszarem pseudowypuk lym w Cn, zaś ϕ funkcja֒ plurisubharmo-
niczna֒ w Ω. Jak pokaza l Hörmander ([H, Lemma 4.4.1], sta la֒ 2 można poprawić
do 1 - zob. także [D, Théorème 4.1]) dla każdej formy α ∈ L2

loc,(0,1)(Ω) takiej, że

∂α = 0 istnieje u ∈ L2
loc(Ω) takie, że ∂u = α oraz

∫
Ω

|u|2e−ϕdλ ≤

∫
Ω

|α|2
i∂∂ϕ

e−ϕdλ.

(Wyrażenie |α|2
i∂∂ϕ

w przypadku, gdy ϕ jest g ladkie i ścísle plurisubharmoniczne

rozumiemy jako
∑
j,k ϕ

jkαjαk, gdzie (ϕjk) jest macierza֒ odwrotna֒, sprze֒żona֒ do

(∂2ϕ/∂zj∂zk); jest to najmniejsza funkcja H spe lniaja֒ca iα ∧ α ≤ Hi∂∂ϕ - ten
ostatni warunek ma sens także w przypadku, gdy ϕ nie jest g ladkie.)

Donnelly i Fefferman [DF] pokazali, że jeżeli dodatkowo ψ jest funkcja֒ w Ω taka֒,
że i∂ψ∧ ≤ i∂∂ψ, to znajdziemy u ∈ L2

loc(Ω) takie, że ∂u = α oraz

∫
Ω

|u|2e−ϕdλ ≤ C

∫
Ω

|α|2
i∂∂ψ

e−ϕdλ.

Berndtsson [B1], [B2] przy powyższych za lożeniach udowodni l, gdy 0 < δ < 1,
naste֒puja֒ce oszacowanie

∫
Ω

|u|2e−ϕ+δψdλ ≤
4

δ(1 − δ)2

∫
Ω

|α|2
i∂∂ψ

e−ϕ+δψdλ.

Przez CB(δ) oznaczmy najlepsza֒ sta la֒ w oszacowaniu Berndtssona, wtedy CDF =
CB(0) jest najlepsza֒ sta la֒ w oszacowaniu Donnelly’ego-Feffermana. Celem referatu
by lo udowodnienie naste֒puja֒cego rezultatu.

Propozycja.
4

(1 − δ)(2 − δ)
≤ CB(δ) ≤

4

(1 − δ)2
, 0 ≤ δ < 1.

Wniosek. 2 ≤ CDF ≤ 4.
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