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Liczb¦ a ∈ C nazywamy warto±ci¡ asymptotyczn¡ funkcji meromor�cznej
f(z) je»eli istnieje krzywa ci¡gªa Γ ⊂ C okre±lona równaniem z = z(t),
0 ≤ t < ∞, z(t) →∞ gdy t →∞ i taka, »e

lim
z→∞,z∈Γ

f(z) = lim
t→∞

f(z(t)) = a .

Par¦ {a,Γ} nazywamy wtedy miejscem asymptotycznym funkcji f(z). Mó-
wimy, »e dwa miejsca asymptotyczne {a1,Γ1} i {a2, Γ2} s¡ jednakowe, je»eli
a1 = a2 = a oraz istnieje ci¡g krzywych ci¡gªych γk takich, »e jeden ich koniec
le»y na Γ1, drugi na Γ2 i

lim
k→∞

min
z∈γk

|z| = ∞, lim
z→∞,z∈Sk γk

f(z) = a .

Dla funkcji caªkowitych sko«czonego rz¦du dolnego znane jest klasyczne twier-
dzenie Denjoy-Carlemana-Ahlforsa (DCA).

Theorem. Funkcja caªkowita sko«czonego rz¦du dolnego λ nie mo»e mie¢ wi¦-
cej ni» max{2λ, 1} ró»nych miejsc asymptotycznych.

Dla funkcji caªkowitych niesko«czonego rz¦du zbiór warto±ci asymptotycz-
nych mo»e by¢ niesko«czony. �atwo to zauwa»y¢ na przykªadzie funkcji eez .

W 1999 roku autor w pracy [1] wprowadziª poj¦cie silnego asymptotycz-
nego miejsca funkcji calkowitej i otrzymaª analog twierdzenia DCA dla silnych
asymptotycznych miejsc funkcji caªkowitych niesko«czonego rz¦du.

W 1987 roku A. Eremenko udowodniª, »e istnieje funkcja meromor�czna
f%(z) rz¦du % (0 ≤ % ≤ ∞) , dla której zbiorem warto±ci asymptotycznych jest
C. W trakcie wykªadu b¦d¡ wprowadzone nowe poj¦cia - silnej asymptotycz-
nej warto±ci oraz silnego asymptotycznego miejsca funkcji meromor�cznej, oraz
zostanie udowodniony analog twierdzenia DCA dla silnych asymptotycznych
miejsc funkcji meromor�cznych sko«czonego rz¦du dolnego.

Warto±¢ a ∈ C b¦dziemy nazywali siln¡ warto±ci¡ asymptotyczn¡ , je»eli
pr¦dko±¢ d¡»enia funkcji f(z) po asymptotycznej krzywej Γ jest porównywalna
z charakterystyk¡ Nevanlinny tej funkcji.
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