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ODCHYLENIA,PUNKTY MAKSIMUM MODU�U
I ROZPI�TO�� FUNKCJI MEROMORFICZNYCH

(Streszczenie wykªadu wygªoszonego podczas seminarium w dniu 6 pa¹dziernika 2006)

W roku 1969 V.P. Petrenko przedstawiª podstawy swojej teorii wzrostu funkcji meromor-
�cznych. Dla a ∈ C oznaczmy

L(r, a, f) :=
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max
|z|=r

log+ |f(z)| dla a = ∞,

max
|z|=r

log+ 1
|f(z)−a| dla a 6= ∞.

Wielko±¢
β(a, f) := lim inf

r→∞
L(r, a, f)

T (r, f)

jest nazywana odchyleniem Petrenki funkcji meromor�cznej f(z) ku warto±ci a ∈ C (symbol
T (r, f) oznacza charakterystyk¦ Nevanlinny funkcji f(z)). Petrenko w [1] pokazaª nast¦puj¡ce
dokªadne oszacowanie wielko±ci β(a, f).
TWIERDZENIE A. Je»eli f(z) jest funkcj¡ meromor�czn¡ sko«czonego rz¦du dolnego λ, to
dla dowolnego a ∈ C

β(a, f) ≤ B(λ) :=

{
πλ

sin πλ
gdy λ ≤ 0.5,

πλ gdy λ > 0.5.

W [2] Marchenko i Scherba uzyskali dokªadne oszacowanie z góry sumy odchyle« funkcji
meromor�cznych sko«czonego rz¦du dolnego.
TWIERDZENIE B. Dla dowolnej funkcji meromor�cznej f(z) sko«czonego rz¦du dolnego λ
zachodzi nierówno±¢ ∑

(a)

β(a, f) ≤ 2B(λ).

Wykªad poruszaª problemy wypªywaj¡ce z teorii Petrenki w przypadku, gdy a jest wielo-
mianem lub funkcj¡ wymiern¡.

Jeden z nowszych nurtów teorii wzrostu funkcji meromor�cznych stanowi¡ badania doty-
cz¡ce rozdzielonych punktów maksimum moduªu funkcji na okr¦gu. Podczas wykªadu zaprezen-
towano mi¦dzy innymi dokªadne oszacowanie z góry ilo±ci rozdzielonych punktów maksimum
moduªu funkcji meromor�cznej sko«czonego rz¦du dolnego za pomoc¡ odchylenia Petrenki
β(∞, f). Dla funkcji meromor�cznych niesko«czonego rz¦du dolnego podano dokªadne oszacow-
anie z góry ilo±ci punktów maksimum moduªu przy zastosowaniu odchylenia Eremenki b(∞, f).
Przedstawiono tak»e zwi¡zek mi¦dzy rozpi¦to±¢ funkcji meromor�cznej sko«czonego rz¦du dol-
nego, a ilo±ci¡ rozdzielonych punktów maksimum moduªu funkcji.
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