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Celem referatu byto oméwienie pewnego wyniku dotyczacego operatora
Monge’a-Ampere’a dziatajacego na funckjach zdefiniowanych na zwartej rozmaitosci
kahlerowskiej.

Niech X bedzie zwarta rozmaitoscia zespolona (tzn. mapy przejscia sa holomorficzne).
Forma rézniczkowa w jest typu (1,1) jezeli w lokalnych wspétrzednych mozna ja zapisaé
jako

w=1 Z Gr5dzr N dzj,
k,j=1
gdzie n jest wymiarem rozmaitosci a g7 sa pewnymi funkcjami. Forme taka nazywamy
dodatnio okreslong (oznczamy to w > 0) jezeli macierz (g,;),; jest (punktowo) dodatnio
okreslona.

Forme¢ w nazywamy forma kéhlerowska, jezeli w > 0 oraz dw = 0 gdzie d jest opera-
torem rozniczki zewnetrznej. Rozmaito$¢ zespolona na ktérej istnieje forma kahlerowska
nazywamy rozmaitoscig kahlerowska.

Operator Monge’a-Ampere’a definiujemy gdla gtadkiej funkeji u jako

(W ddu) A+ A (w+ ddu),

(iloczyn zewnetrzny bierzemy o krotnosci réwnej wymiarowi przestrzeni a operator d°
7 definicji réwna si¢ i/(27)(0 — 0)). Dzieki wynikom Bedforda i Taylora wiadomo, ze
operator ten mozna poprawnie dookresli¢ dla ograniczonych funkcji
w-plurisubharmonicznych (czyli funkeji u, ktére sa potciagle z géry i forma w + ddu
jest nieujemna w sensie dystrybucyjnym). Wiadomo réwniez, ze w przypadku nieogra-
nicznonych funkcji w-plurisubharmonicznych operator tego nie da sie zawsze zdefiniowac.
Dlatego tez Guedj i Zeriahi (wzorujac sie na wynikach Cegrella) zdefiniowali klase

E(X,w) :={u € w— psh| lim (w + ddmaz(u — j))" = / W}
J—oe ’I.L>—j X
oraz miare Monge’a-Ampere’a jako

(w+ ddu)" = lim X(u>—j)(w + ddmaz(u — j))".
j—00

Podstawowym problemem rozwazanym w referacie byto pytanie czy jezeli u, v €
E(X,w) spelniaja réwnosé

(w4 dd°u)" = (w + ddv)",

to czy stad wynika, ze u — v = const? Problem ten nosi nazwe problemu jedynosci
operatora Monge’a-Ampere’a.

W pierwszej czesci referatu zostaty podane wszystkie potrzeben definicje oraz omo-
wiona zostata geneza i historia problemu. Zostaly oméwione prace Calabiego (ktéry roz-
wiazal ten problem przy zalozeniu ze u, v sa gladkie oraz w + dd“u > 0, w + ddv > 0),
Bedforda i Taylora (ktérzy wykazali ze roznica jest stata o ile u, v sa ograniczone a roz-
wazana rozmaito$¢ to zespolona przestrzen rzutowa) oraz Kotodzieja i Blockiego ktére
ostatecznie pokazaly jedynos¢ dla ograniczonych u, v.



W drugiej czesci pokazalem dowdd jedynosci w ogdnej sytuacji. W dowodzie korzy-
stalem z innych niz tradycyjne metody, opierajace sie na oszacowaniu a priori L? normy
gradientu réznicy u — v. Gléwna idea dowodu (zaktadajac nie wprost ze réznica nie jest
stata) jest wykazanie, ze cala miara Monge’a-Ampere’a skupia si¢ na doktadnie jednej
poziomicy

Ay i={u—v =t}
a nastepnie iterujac rozumowanie wykazanie ze to samo powinno zachodzi¢ dla miary
Lebesgue’a w™. Dostajemy w ten sposob sprzecznosé z faktem, ze zbiory otwarte w tzw.
topologii pluricienkiej musza mie¢ dodatnig miare Lebesgue’a.

Sam dowdd opiera sie na dwoch podstawowych wynikach. Pierwszym z nich jest nie-
rownosé dla mieszanych miar Monge’a-Ampere’a mowigca, ze o ile dla jakichs funkcji
w-plurisubharmonicznych u, v, miary Borelowskiej i zerujacej si¢ na zbiorach pluripo-
larnych oraz f, g € L*(du) zachodzi

o (w+ddu)" > fdu,
o (w+ddv)" > gdu
to dla kazdego k =0, --- ,n prawdziwa jest nieréwnosc¢
(w + ddu)* A (w + ddv)"™F > fr/mgn=Ring,

Drugim twierdzeniem jest cze$ciowa zasad poréwnawcza mowiagca ze dla dowolnego k& =
1,--+ ,noraz dowolnych u, v, ¢, -+, ¢p € E(X,w) jezeli T := (w+dd°¢p1) N N (w+
dd°¢y) to zachodzi nieréwnosé

/ (w4 ddv)F AT < / (w4 ddv)* AT.
(u<w)

(u<w)
Na zakonczenie referatu zostaly wskazane pewne zastosowania tego wyniku dotyczace
stabilnosci rozwigzan oraz pewne nowe otwarte problemy.



