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Niech (M,ω) b
↪
edzie zwart

↪
a rozmaitości

↪
a kählerowsk

↪
a wymiaru n, zaś ϕ do-

puszczalnym (tj. ω + ddcϕ > 0) rozwi
↪
azaniem równania

(1) (ω + ddcϕ)n = fωn.

Dowodzimy dwa nast
↪
epuj

↪
ace oszacowania a priori.

Twierdzenie 1. Dla dopuszczalnego rozwi
↪
azania ϕ ∈ C3(M) równania (1)

|∇ϕ| ≤ C,

gdzie C > 0 jest staÃl
↪
a zależn

↪
a tylko od oszacowań górnych na oscϕ := supM ϕ −

infM ϕ, f , |∇(f1/n)| i n, oraz od dolnego (ujemnego) oszacowania na krzywizn
↪
e

bisekcyjn
↪
a M .

Twierdzenie 2. Dla ϕ ∈ C4(M), dopuszczalnego rozwi
↪
azania równania (1),

∆ϕ ≤ C,

gdzie C > 0 jest staÃl
↪
azależn

↪
a tylko od oszacowań górnych na oscϕ, f , krzywizn

↪
e

skalarn
↪
a M i n, oraz oszacowań dolnych na f1/(n−1)∆(log f) i krzywizn

↪
e bisekcyjn

↪
a

M .

Oszacowanie na gradient jest nowe (wcześniej zostaÃlo udowodnione w [B] tylko w
przypadku rozmaitości o nieujemnej krzywiźnie bisekcyjnej), natomiast Twierdze-
nie 2 jest wzmocnieniem oszacowań z prac [A], [Y] i [B]. Co ciekawe, dowód Twier-
dzenia 1 jest bardziej skomplikowany od dowodu Twierdzenia 2.
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