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Funkcj
↪
e plurisubharmoniczn

↪
a (psh) w obszarze Ω ⊂ Cn nazywamy maksymaln

↪
a,

jeżeli dla v ∈ PSH(Ω) takiej, że v ≤ u w Ω \ K dla pewnego K b Ω mamy
v ≤ u w Ω. Dla n = 1 maksymalne funkcje psh to dokÃladnie funkcje harmoniczne,
natomiast z teorii Bedforda i Taylora wynika, że jeżeli u ∈ PSH ∩ L∞loc, to u jest
maksymalna wtedy i tylko wtedy, gdy (ddcu)n = 0. Wynika z tego w szczególności,
że maksymalność jest wÃlasności

↪
a lokaln

↪
a dla lokalnie ograniczonych funkcji psh.

Naturalny jest, otwarty do tej pory, problem, czy jest tak dla dowolnych funkcji
psh.

Krokiem w tym kierunku jest nast
↪
epuj

↪
acy rezultat ([S], [B]):

Twierdzenie. Jeżeli uj ∈ PSH ∩ L∞loc jest ci
↪
agiem malej

↪
acym do u ∈ PSH i

(ddcuj)n d
↪
aży sÃlabo do 0, to funkcja u jest maksymalna.

Rezultat przeciwny jednak nie zachodzi: funkcja u := log |z1 . . . zn| jest maksy-
malna w Cn dla n ≥ 2, ale dla jej standardowych regularyzacji uj := u ∗ ρ1/j miary
(ddcuj)n nie s

↪
a zbieżne do 0.

Jedn
↪
a z hipotez, której pozytywne rozwi

↪
azanie implikowaÃloby lokaln

↪
a wÃlasność

maksymalności (w świetle Twierdzenia), byÃla nast
↪
epuj

↪
aca: jeżeli u jest maksy-

malna, to (ddc max{u,−j})n d
↪
aży sÃlabo do 0. Pokazujemy jednak, że ta hipoteza

nie jest prawdziwa: funkcja

u = −
√

log |z| log |w|

jest psh w bidysku ∆2, maksymalna w (∆2)∗ (ale nie w ∆2), ale (ddc max{u,−j})2
d

↪
aży do miary µ, skoncentrowanej na (∆×{0})∪ ({0}×∆), która np. na ∆×{0}

jest dana przez
π

−|z|2 log |z|dλ.
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