Uwaga o maksymalnych funkcjach plurisubharmonicznych
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Funkcje plurisubharmoniczna (psh) w obszarze 2 C C™ nazywamy maksymalna,
jezeli dla v € PSH() takiej, ze v < u w Q \ K dla pewnego K € {2 mamy
v <wuw{). Dla n =1 maksymalne funkcje psh to dokladnie funkcje harmoniczne,
natomiast z teorii Bedforda i Taylora wynika, ze jezeli w € PSH N Lj5., to u jest
maksymalna wtedy i tylko wtedy, gdy (dd“u)™ = 0. Wynika z tego w szczegdlnoscei,
ze maksymalnos¢ jest wilasnoscia lokalna dla lokalnie ograniczonych funkcji psh.
Naturalny jest, otwarty do tej pory, problem, czy jest tak dla dowolnych funkcji
psh.

Krokiem w tym kierunku jest nastepujacy rezultat ([S], [B]):

Twierdzenie. Jezeli u; € PSH N Lj5. jest ciggiem malejacym do w € PSH 1
(dd°u;)™ dazy stabo do 0, to funkcja u jest maksymalna.

Rezultat przeciwny jednak nie zachodzi: funkcja u :=log|z; ... z,| jest maksy-
malna w C" dla n > 2, ale dla jej standardowych regularyzacji u; := u* p;,; miary
(dd®u;)™ nie sa zbiezne do 0.

Jedna z hipotez, ktorej pozytywne rozwiazanie implikowaloby lokalna wtasnosé
maksymalnosci (w swietle Twierdzenia), byla nastepujaca: jezeli u jest maksy-
malna, to (dd°max{u,—j})" dazy stabo do 0. Pokazujemy jednak, ze ta hipoteza
nie jest prawdziwa: funkcja

u = —+/log|z| log |w|

jest psh w bidysku A2, maksymalna w (A?%), (ale nie w A?), ale (dd® max{u, —;})?
dazy do miary pu, skoncentrowanej na (A x {0}) U ({0} x A), ktéra np. na A x {0}
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