Przestrzen metryk kahlerowskich
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Dla zwartej rozmaitosci kdhlerowskiej (M,w) wymiaru n rozwazamy przestrzen
potencjatow
H:={pecC®(M):w, :=w+dd°p > 0}.

Traktujac ‘H jako otwarty podzbiér C*°(M) (z topologia zbieznosci jednostajnej
wszystkich pochodnych czastkowych i struktura rézniczkowa zdefiniowana przez
C>®(U,C®(M)) := C>*(M x U) dla U C R™), przestrzen styczna ToH dla ¢ €
H mozemy identyfikowaé¢ z C°°(M). Mabuchi [M] wprowadzil na H strukture
riemannowska;

(ym) = /M Ynwy,  ¥,n € TeH.

Definiujemy teraz dlugo$é krzywej oraz odlegtosé d w standardowy sposéb jak w
geometrii riemannowskiej. Gléwnym celem wykladu byto wykazanie, ze (H, d) jest
przestrzenia metryczna. Rezultat ten jest dowodzony w pracy [C], jednak, moim
zdaniem, dowdd ten zawieral kilka istotnych luk.

Gléwnym narzedziem w dowodzie tego rezultatu jest réwnanie Monge’a-Am-
pere’a z nastepujacego powodu: mozna pokazaé, ze krzywa ¢ € C°°([a,b], H) jest
geodezyjna, jezeli

gdzie ¢ = dip/dt, za$ V oraz |-| sa brane wzgledem metryki wy(. ;). To za$ réwnanie,
jak zauwazyli niezaleznie Semmes [S] i Donaldson [D], jest réwnowazne jednorod-
nemu zespolonemu réwnaniu Monge’a-Ampere’a

(w+ ddcgo)"Jrl =0,

po zmianie zmiennych ¢ = log (], ( € C, (wtedy ¢ jest funkcja okreslona na zwartej
rozmaitosci kithlerowskiej z brzegiem gladkim M x {e® < [(| < e}).
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