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Dla zwartej rozmaitości kählerowskiej (M, ω) wymiaru n rozważamy przestrzeń
potencjaÃlów

H := {ϕ ∈ C∞(M) : ωϕ := ω + ddcϕ > 0}.
Traktuj

↪
ac H jako otwarty podzbiór C∞(M) (z topologi

↪
a zbieżności jednostajnej

wszystkich pochodnych cz
↪
astkowych i struktur

↪
a różniczkow

↪
a zdefiniowan

↪
a przez

C∞(U,C∞(M)) := C∞(M × U) dla U ⊂ Rm), przestrzeń styczn
↪
a TϕH dla ϕ ∈

H możemy identyfikować z C∞(M). Mabuchi [M] wprowadziÃl na H struktur
↪
e

riemannowsk
↪
a:

〈ψ, η〉 :=
∫

M

ψηωn
ϕ, ψ, η ∈ TϕH.

Definiujemy teraz dÃlugość krzywej oraz odlegÃlość d w standardowy sposób jak w
geometrii riemannowskiej. GÃlównym celem wykÃladu byÃlo wykazanie, że (H, d) jest
przestrzeni

↪
a metryczn

↪
a. Rezultat ten jest dowodzony w pracy [C], jednak, moim

zdaniem, dowód ten zawieraÃl kilka istotnych luk.
GÃlównym narz

↪
edziem w dowodzie tego rezultatu jest równanie Monge’a-Am-

père’a z nast
↪
epuj

↪
acego powodu: można pokazać, że krzywa ϕ ∈ C∞([a, b],H) jest

geodezyjn
↪
a, jeżeli

ϕ̈− |∇ϕ̇|2 = 0,

gdzie ϕ̇ = dϕ/dt, zaś ∇ oraz |·| s
↪
a brane wzgl

↪
edem metryki ωϕ(·,t). To zaś równanie,

jak zauważyli niezależnie Semmes [S] i Donaldson [D], jest równoważne jednorod-
nemu zespolonemu równaniu Monge’a-Ampère’a

(ω + ddcϕ)n+1 = 0,

po zmianie zmiennych t = log |ζ|, ζ ∈ C∗ (wtedy ϕ jest funkcj
↪
a określon

↪
a na zwartej

rozmaitości kählerowskiej z brzegiem gÃladkim M × {ea ≤ |ζ| ≤ eb}).
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