PEWNE WEASNOSCI OBSZAROW C-WYPUKEYCH

Referat na podstawie pracy Nikolai Nikolova i Alberto Saracco “Hyper-
bolicity of C-convex domains”, Comptes rendus de I’Academie bulgare
des Sciences, t. 60, No 9, 2007.

Celem pracy jest wykazanie nastepujacego twierdzenia, bedacego uogélnieniem pew-
nych wlasnoéci obszaréw wypuktych na C-wypukte (przypomnijmy, ze obszar D C CV
nazywamy C-wypuklym, jezeli kazde niepuste przeciecie D z prosta zespolona jest $cia-
galne do punktu).

Twierdzenie. Jezeli D C CV jest obszarem C-wypuktym, to nastepujgce warunki sq
rownowazne:

(1) D jest biholomorficzny z obszarem ograniczonym

)
) D jest k-zupelny, gdzie k oznacza pseudoodlegtosé Kobayashiego
) D jest k-hiperboliczny

) D jest stabo (-zupelny, gdzie B oznacza metryke Bergmana

) D jest typu taut

) D jest hiperwypukly

) kazda funkcja holomorficzna f € O(D, D) jest stala

) D nie zawiera prostych zespolonych

Ponadto, jezeli D jest nieograniczony, powyzsze warunki sg rownowazne nastepu-
jacym:

(10) D ma bariere w oo, tzn. 3 ¢ € PSH ~ (D) : limsup,_,, ¢(z) < 0 =lim,_ ¢(2),
gdzie a € D _

(11) 3¢ € PSH ~ (D) : liminf, ,,¥(2) > —o0 = lim, . ¢(2), gdzie a € D

Wiekszo$¢é implikacji potrzebnych w dowodzie twierdzenia ((2)=(1), 2 < ¢ < 11,
(1)=(2), (1)=(10), (1)=-(11)) wynika z ponizszych propozycji:
Propozycja 1 (N. Nikolov, P. Pflug, W. Zwonek). Jezeli D C CN, D # CV jest obszarem
C-wypuktym, to istnieje doktadnie jedno 1 < k < N oraz doktadnie jedno D' C CF

takie, ze D' nie zawiera prostych zespolonych oraz D = D' x CN=F. Ponadto D' jest
biholomorficzny z obszarem ogaraniczonym i jest c-skonczenie zwarty.

Propozycja 2 (N. Nikolov, P. Pflug, W. Zwonek). Jezeli D C CV jest obszarem C-
wypuktym biholomorficznym z obszarem ograniczonym, to D C Dy X ... X Dy, gdzie
kazdy D;, 7 =1,...,N jest bitholomorficzny z .

Pozostate implikacje ((2)=-(3)=(4)=(8)=(9), (7)=-(6), (7)=(5)) sa znanymi wtasno-
$ciami obszaréw w C¥, niekoniecznie C-wypuktych.



