O holomorficznej krzywiznie sekcyjnej dla metryki Bergmana

(sprawozdanie z referatu Zywomira Dinewa, przedstawionego na se-
minarium z Analizy Zespolonej 20 kwietnia 2009 r.)

Holomorficzna krzywizna sekcyjna dla metryki Bergmana dla obszaru U C
C", w punkcie z € U i w kierunku X € C™"\{0} to z definicji:

n -2 n
Ry(z,X) = (Z gququ> Y By XiX;XiXi, (1)

p,q=1 1,5,k 1=1

tu
n

0%g. —. 0g7 09 =
R- - = — J TS Jr s
ikl 02,07 * Z 0z, 0z’

T)

gdzie g™ oznacza r,s-ty element macierzy odwrotnej do g,z a gz oznacza
82
0z,0Z4
szaru U.
Alternatywnie mozna zdefiniowaé ja tak:

log Ky (z, 2), gdzie Ky (z,2) jest jadrem Bergmana (na przekatnej) ob-
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Latwo zauwazy¢, ze Jo,u(z) = Ky(z, 2) jest jadrem Bergmana i ze
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jest metryka Bergmana w kierunku X. Ponadto holomorficzna krzywizna sek-
cyjna dla metryki Bergmana jest niezmiennicza wzgledem owdzorowan biholo-
morficznych.

Referat sktada si¢ z dwéch czedei:



W pierwszej przedstrawiono w zarysie badanie zachowania holomorficzne;j
krzywizny sekcyjnej dla metryki Bergmana dla pierécienia kolowego

{r <|z| <1}.

W szczegdlnodei przedstawiono szkic dowodu nastepujacego faktu
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W drugiej czeéci podano przyklad ograniczonego obszaru na plaszczyznie ()
z punktem ( € 90X takiego, ze
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Przyklad ten konstruuje sie poprzez “klejenie” pierscieni o coraz mniejszych
srednicach zewnetrznych i jeszcze szybciej malejacych promieniach wewnetrz-
nych. Idea konstrukcji jest taka, ze krzywizne obszaru mozna oszacowaé przy
pomocy krzywizny j-tego “sktadowego” piersciena dla punktéw lezacych we-
wnatrz tego pierscienia. Przy tych oszacowaniach potrzebujemy istotnie dwéch
IZeczy:

Aby “przejscia” miedzy sasiednimi pier§cieniami byly bardzo waskie (w kon-
trolowany sposob), oraz twierdzenia Donnellego-Feffermana o rozwiazaniu pro-

blemu 0.



