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Klasyczne twierdzenia o szeregach lukowych jednej zmiennej zespolonej
w wersji wielowymiarowej.

Mówimy, że funkcja holomorficzna f ma w punkcie a ∈ CN luki Ostrowskiego
(mk , nk], jeśli mk, nk s

↪
a liczbami naturalnymi, mk < nk < mk+1 (k ≥ 1,

limk→∞ nk
mk

=∞,

lim
j→∞,j∈I

j

√
‖Qj‖B = 0,

gdzie Qj(z) ≡ Q(f,a)(z) :=
∑
|α|=j

f(α)(a)
α! zα, oraz I := ∪∞1 (mk , nk].

Twierdzenie 1. Jeśli funkcja f holomorficzna w obszarze G ⊂ CN ma luki Os-
trowskiego (mk , nk] w punkcie a ∈ G, to ma ona luki Ostrowskiego (mkl , dnkll e]
w każdym punkcie b ∈ G, gdzie ci

↪
ag liczb naturalnych kl jest tak dobrany, że

nkl > mkl l
2 and dnkll e < mkl+1 .

Niech D = {z ∈ CN ; h(z) < 1} b
↪
edzie zbalansowanym obszarem holomor-

ficzności, gdzie h jest funkcjona lem Minkowskiego tego obszaru. Niechf b
↪
edzie

funkcj
↪
a holomorficzn

↪
a dan

↪
a w D szeregiem Taylora

(1) f(z) =
∞∑

j=0

Qj(z), z ∈ D.

Wiadomo, że D jest obszarem zbieżności szeregu (1) wtedy i tylko wtedy, gdy
h(z) = Ψ∗(z), gdzie Ψ(z) = Ψf (z) := lim supj→∞ j

√|Qj(z)| dla z ∈ CN .

Twierdzenie 2 (Fatou-Hurwitz-Polya). Jeśli funkcjona l Minkowskiego h ob-
szaru D jest ci

↪
ag ly prawiewsz

↪
edzie w CN oraz h = Ψ∗f , to istnieje taki ci

↪
ag

ε = {εj}, gdzie εj ∈ {−1 , 1}, że funkcja fε(z) :=
∑∞
j=0 εjQj(z), z ∈ D, jest

nieprzed lużalna analitycznie poza D.

Twierdzenie 3 (E. Fabry). Jeśli D jest wypyk ly (tzn. h jest norm
↪

a) oraz funkcja
f holomorficzna w D ma rozwini

↪
ecie (1) takie, że Qj = 0 dla j 6= {nk}, gdzie nk

jest ci
↪

agiem liczb naturalnych, dla którego limk→∞ k
nk

= 0, to D jest maksymalnym
obszarem istnienia funkcji f .

Uwaga. Tw. 4 pozostaje prawdziwe, gdy funkcjona l jest ci
↪
ag ly oraz

∀b∈∂D∃εo>0∀0<ε<εo zbiór otwarty D ∩ B(b, ε) jest spójny.
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