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Klasyczne twierdzenia o szeregach lukowych jednej zmiennej zespolonej
w wersji wielowymiarowej.
Méwimy, ze funkcja holomorficzna f ma w punkcie a € CV luki Ostrowskiego
(my , ngl, jesli myg, ng sa liczbami naturalnymi, my < ng < mg4q (K > 1,
hmk_,oo :1—12 = 00,

lim _{/|Q;ls = O,

j—oo,j€el

gdzie Q;(2) = QU9 (2) = > lal=; Mzo‘, oraz I := U (my , ng).

al

Twierdzenie 1. Jesli funkcja f holomorficzna w obszarze G C CN ma luki Os-
trowskiego (my, , ni] w punkcie a € G, to ma ona luki Ostrowskiego (my, , [“5]
w kazdym punkcie b € G, gdzie ciag liczb naturalnych k; jest tak dobrany, Ze

2 n
g, > mel® and [ < myg,, .

Niech D = {z € C¥; h(z) < 1} bedzie zbalansowanym obszarem holomor-
ficznodci, gdzie h jest funkcjonalem Minkowskiego tego obszaru. Niechf bedzie
funkcja holomorficzna dana w D szeregiem Taylora

(1) f(z) = ZQ]-(Z), z € D.

Wiadomo, ze D jest obszarem zbieznosci szeregu (1) wtedy i tylko wtedy, gdy
h(z) = ¥*(z), gdzie ¥U(z) = Us(z) := limsup; ., {/|Q;(z)| dla z € CV,
Twierdzenie 2 (Fatou-Hurwitz-Polya). Jesli funkcjonat Minkowskiego h ob-
szaru D jest ciagly prawiewszedzie w CN oraz h = W%, to istnieje taki ciag
e = {¢}, gdzie ¢; € {—1,1}, Ze funkcja fe(z) = Z;io €;Q;i(2), z € D, jest
nieprzedtuzalna analitycznie poza D.

Twierdzenie 3 (E. Fabry). Jesli D jest wypykty (tzn. h jest norma) oraz funkcja
f holomorficzna w D ma rozwiniecie (1) takie, Ze Q; = 0 dla j # {ny}, gdzie ny
jest ciagiem liczb naturalnych, dla ktorego limy_, o nﬁ 0, to D jest maksymalnym

k p—
obszarem istnienia funkcji f.

Uwaga. Tw. 4 pozostaje prawdziwe, gdy funkcjonal jest ciagly oraz
VoconTe,>0V0<e<e, zbidr otwarty D NB(b, €) jest spdjny.

REFERENCES

—_

. L. Bieberbach, Analytische Fortsetzung, Springer, Berlin 1955.

. M. Klimek, Pluripotential Theory, Oxford University Press 1991.

. W. Luh, Universal approximation properties of convergent power series on open sets, Analysis
6 (1986), 191-207.

4. J.Siciak, Sets in CN with vanishing global extremal function and polynomial approzimation,

manuscript (2009), 1-15.

w N



