PEWNE UOGOLNIENIE KLASYCZNEGO TWIERDZENIA O KRZYZU BRZEGOWYM
ABSTRAKT

Definicja 1. Mowimy, ze otwarty podzbiér D jednowymiarowej rozmaitosci zespolonej
X jest typu krzywej Jordana w { € OD, jezeli istnieje obszar Jordana U C X taki, ze
¢ € U oraz U NAD jest wnetrzem krzywej Jordana.

Méwimy, ze D jest typu krzywej Jordana na zbiorze A C 0D (w skrécie D - tkJ na A),
jezeli dla dowolnego ¢ € A D jest typu krzywej Jordana w (.

Definicja 2 (Krzyz brzegowy). X, Y - jednowymiarowe rozmaitosci zespolone, D C X,
G C Y - zbiory otwarte, A C 0D, B C 0B takie, ze D - tkJ na A, G - tkJ na B oraz A i
B maja dodatnig dtugos¢ w sensie Jordana.
Definiujemy:

o Krzyz brzegowy: W = X(A,B; D,G) := (DUA) x B)U (A x (GU B))

o Wnetrze krzyza: W° =X°(A,B; D,G) := (A x G) U (D x B)

o (Czesé regularng krzyza W = X(A* B*; D, Q)

o Otoczke krzyza: W = X(A, B: D,G) = {(z,w) € (DU A*) x (GU B*) :

w(z,w) < 1}

e Otoczke wnetrza krzyza: W° = §/§\°(A, B;D,G) :={(z,w) € DxG: w(z,w) < 1},

gdzie w(z,w) := w(z; A, D) + w(w; B, G) jest miara harmoniczna na krzyzu.

Glownym tematem referatu jest szkic dowodu nastepujacego twierdzenia.

Twierdzenie 3 (zob. [1]). X, Y - jednowymiarowe rozmaitosci zespolone, D C X,
G CY - zbiory otwarte, A C 0D, B C OB takie, ze D - tkJ na A, G - tkJ na B oraz A
t B majg dodatnig diugosé w sensie Jordana.
Jezeli funkcja f: W — C ma nastepujgce wlasnosci:
(i) f € Os(W),
(i1) f jest lokalnie ograniczona na W,
(111) flaxp jest mierzalna w sensie Jordana,
(iv) dla kazdego a € A f(a,-)|¢ ma granice kgtowq fi(a,b) wb dla p.w. (w sen. Jordana)
b € B, oraz dla kazdego b € B f(-,b)|p ma granice kgtowq fz(a,b) w a dla p.w.
a € A; ponadto f = f1 = fo p.w. na A X B,

to istnieje dokladnie jedna funkcja f € O(WO) taka, ze istniejq Ac An A*, B C BN B*
takie, Ze A\A B\ B sq dtugoci zero (w sen. Jordana) oraz f ma granice kgtowg f((,n)
dla dowolnych (¢, n) € X°(A, B; D, G).
Ponadto:
(1) Jezeli | flw < o0, to |F(z,w)| < |l 1f[5) dia (2,w) € W,
(2) Jezeli dla dowolnego (ag,wo) € A* x G istnieje granica
lim zZ,w) =: A,
(z,w)—(ag,wo), (z,w)EWf< )
to ]/”\ ma w (ag, wy) granice kgtowg A.
Jezeli dla dowolnego (zy,by) € D x B* istnieje granica

hIIl Z’ w) =: ,
(z,w)—(z0,b0), (z,w)EW f( ) L

to f ma w (z0,b0) granice kqtowaq 1.
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(3) Jezeli dla dowolnego (ag,by) € A* x B* istnieje granica
lim fla,b) =: A,

(a,b)—(ao,bo), (a,b)eAXB

to f ma w (ao, bo) granice kgtowg .

(4) Jezeli flaxp przediuza sie do funkcyz ciggte] na A* X B*, to istnieje dokladnie
jedna funkcja fe C(W~) taka, ze f|AX3 = f oraz dla dowolnego ((,n) € W*
f ma granice kgtowq f(C n). Ponadto f=fi=fna (AN A*) x (BN BY).
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