Kilka uwag o odleglos$ci Bergmana

(sprawozdanie z referatu Zywomira Dinewa, przedstawionego na seminarium Analiza Mate-
matyczna 22 listopada 2010 r.)

Dla obszaru 2 cC C", odlegtos¢ Bergmana miedzy z,( € 2 to

distq(z,() == inf{/o1 B(y(t),~/(t))dt : v jest kawalkami C' krzywa taka, ze v(0) = z,7(1) = ¢},  (0.1)

gdzie
n 2 ~

a K((, () jest jadrem Bergmana (na przekatnej) obszaru Q.
Gléwnym celem referatu jest zbadaé¢ pod katem optymalnosci oszacowanie

K(20)
REDIAE0) (03)

Oszacowanie to wynika z izometrycznosci tzw. zanurzenia Kobayashiego.

Dla z i ¢ dostatecznie bliskich miedzy soba, oszacowanie to jest dos¢ doktadne, co wynika z twierdzenia o
tzw. odlegtosci Calabiego. Jezeli natomiast z i ¢ leza daleko od siebie to argumenty z geometrii Riemanna
wskazuja, ze oszacowanie powinno stawaé sie coraz bardziej niedoktadne. W szczegdlnosci wynika to z
faktu, ze pomimo ze zanurzenie Kobayashiego jest dane prostym wzorem, to jest ono bardzo ,dzikie” (w
referacie pokazuje, ze nie jest catkowicie geodezyjne) nawet dla bardzo prostych obszaréw Q. Z drugiej
strony przedstawiam przyklad ciagu obszaréw €, (pierécieni na plaszczyznie) takich, ze oszacowanie to
jest asymptotycznie dokladne dla odlegtych 2, i ¢, (lim, o dista(2,¢r) = ).
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