
PRAWIE WÃLAŚCIWE ZACHOWANIE SIȨ ODWZOROWAŃ
EKSTREMALNYCH.

Definicja 1. Niech D ⊂ Cn bȩdzie obszarem. Dla dowolnych z, w ∈ D (odpow. z ∈ D,
X ∈ Cn) definiujemy:
• funkcjȩ Lemperta

k̃D(z, w) := inf{r ∈ (0, 1) : ∃ f ∈ O(D, D), f(0) = z, f(r) = w},
• pseudometrykȩ Kobayashiego-Roydena

κD(z, X) := inf{r > 0 : ∃ f ∈ O(D, D), f(0) = z, rf ′(0) = X}.
Powiemy, że f : D → D jest k̃D-ekstremalna̧ (odpow. κD-ekstremalna̧), jeżeli f osia̧ga
”inf”w powyższej definicji dla pewnych z, w ∈ D, z 6= w (odpow. z ∈ D, X ∈ Cn \ {0}).
Definicja 2. Powiemy, że D b Cn jest sÃlabym obszarem Rungego, jeżeli isnieje obszar
G ⊃ D taki, że dla każdego ograniczonego dysku analitycznego f : D → G z tego, że
f ∗(T) b D wynika f(D) b D.

Celem tego referatu jest udowodnienie nastpuja̧cych twierdzeń:

Twierdzenie 1. Niech D b Cn bȩdzie sÃlabym obszarem Rungego i niech f : D→ D bȩdzie
odwzorowaniem holomorficznym takim, że dla pewnego γ > 0 mamy

dist(f(λ), ∂D) ≥ γ(1− |λ|), λ ∈ D.

ZaÃlóżmy, że f jest k̃D-ekstremalna̧ lub κD-ekstremalna̧. Wtedy dla każdego α > 0 oraz β < 1
zbiór

{λ ∈ T : dist(f(tλ), ∂D) ≥ α(1− t)β, t ∈ (0, 1)}
ma miarȩ Lebesgue’a równa̧ zero na T. W szczególności, f ∗(ζ) ∈ ∂D dla p.w. ζ ∈ T.

Twierdzenie 2. Niech D b Cn bȩdzie obszarem i niech f : D→ D bȩdzie odwzorowaniem
holomorficznym takim, że dla pewnego γ > 0 mamy

dist(f(λ), ∂D) ≥ γ(1− |λ|), λ ∈ D.

ZaÃlóżmy, że σ ∈ D oraz f jest k̃D-ekstremalna̧ dla (f(0), f(σ)). Wtedy f ′(σ) 6= 0.
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