PEWNE WLASNOSCI WYKRESU RUCHU HOLOMORFICZNEGO
referat na podstawie pracy Bo-Yong Chenga i Jinhao Zhanga
Holomorphic motions and invariant metrics

Niech A, bedzie kotem o Srodku w zerze i promieniu r. Ruchem holomorficznym na zbiorze
E C C nazywamy odwzorowanie f : A, x E — C o nastepujacych wlasnosciach:

(1) Vze FE f(0,2) = z,

(2) YA € A, odwzorowanie f(A,-): E — C jest injekcja,

(3) Vz € E odwzorowanie f(-,z): A, — C jest holomorficzne.

Wykresem ruchu holomorficznego f : A, x E — C nazywamy zbior
D(f) :={(\, f(\,2)) eC*: A€ A,, z € E}.

Celem referatu jest wykazanie nastepujacego twierdzenia.

Twierdzenie 1 ([BYJ]). Jezeli f : Ay x Ay — C jest ruchem holomorficznym, to dla
kazdego r : 0 < r < 1 wykres T'(f|a,xa,) jest oganiczonym obszarem holomorficznosci
takim, ze metryki Carathéodoriego, Kobayashiego i Bergmana sqg na nim rownowazne.

Podstawowym narzedziem w dowodzie jest najwazniejsze twierdzenie teorii ruchow ho-
lomorficznych, tzw. A-Lemat, ktory pozwoli nam zastapi¢ ruch holomorficzny f pewnym
odwzorowaniem L-quasikonforemnym F'.

Twierdzenie 2 (A-Lemat, [S]). Jezeli f : Ay x E — C jest ruchem holomorficznym, to
istnieje F': Ay x C — C przedtuzenie f takie, Ze:
(1) F jest ruchem holomorficznym w C,
(2) dla dowolnego A € Ay odwzorowanie F(A,-) : C — C jest L-quasikonforemne
1+

o dylatacyi L < L

(3) F spelnia warunek Holdera wzgledem obydwu zmiennych.

Teraz, dzigki wlasno$ciom odwzorowan L-quasikonforemnych, mozna pokazaé, ze dla
ustalonych punktéw (A\*, z*) istnieje pewien biholomorfizm ®* : T'(f|a,xa,) — AZ? i stala
a zalezna tylko od r takie, ze ®*(\*, f(\*,2*)) = 0 oraz

A?z - ®*<F(f’ATXA1)) C A%a

skad wynika zadana réwnowaznos¢ metryk Carathéodoriego, Kobayashiego i Bergmana
na I'(f|a,xa,)-
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