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Dla obszaru 2 C C", punktow P, Q) € i wektora & € C" metryka Kobayashiego oraz odlegtosc
Kobayashiego zdefiniowane sg nastepujaco:

FR(P,€) =inf{fa>0:3¢ € O(D,Q) : $(0) = P,¢'(0) = £/a},
k
K(P7Q> = inf{Zp(uj,vj) tkeN, uj, v € D oraz I pg,...,pr €EQL:ipo=P, pr =Q
j=1

Elfj S O(D7Q) : fj(uj) = Dj-1, fj(“j) =pj, J=1... 7k}a
gdzie p jest odlegtdscig Poincarego na dysku jednostkowym D C C.

Uktad punktéw p; i funkeji f; nazywamy tancuchem Kobayashiego o dtugosci k.

Lempert pokazal w [4], Ze na obszarach wypuklych mozna zawsze przyja¢ k = 1. Pojawia
si¢ w ten sposéb naturalne pytanie, czy w innych klasach obszaréw da si¢ oszacowaé z gory
dhugosé potrzebnych tancuchéw. Krantz pozytywnie odpowiedziat na to pytanie w przypadku
obszaréw silnie pseudowypuktych klasy C2. Dokladniej, zachodzi

Twierdzenie 1. (Krantz [1]). Niech Q C C" bedzie ograniczonym obszarem silnie pseudowypu-
ktym klasy C%. Wowczas istnieje stata K zaleina od §) taka, ze dla dowolnych punktéw P,Q €
oraz liczby € > 0 istnieje tancuch Kobayashiego ztozony z K funkcji holomorficznych i K + 1
punktow, dla ktorego wyrazenie w definicyi odlegtosci Kobayashiego punktow P, Q) rozni sie od
odlegtosci Kobayashiego punktéow P,(Q) o mniej niz €.

W dowodzie tego twierdzenia korzysta si¢ z nastepujacych twierdzen:

Twierdzenie 2. (Krantz [1]). Niech Q@ C C" bedzie ograniczonym obszarem silnie pseudowy-
puktym klasy C?. Niech z,w,s € Q oraz (,w,w’,0 € D bedg ustalonymi punktami . Wéwczas
istnieje 0 > 0 taka, ze dla dowolnych funkcji holomorficznych f,g: 1D — Q spetniajgcych

f(Q) =2 flw)=9W)=w, g(o)=s
S;elg\f(k)—g(h)! <9

istnieje funkcja holomorficzna h : D — Q taka, Ze h(¢) = z, h(o) = s.

Twierdzenie 3. (Fornaess [2]). Niech Q C C" bedzie ograniczonym obszarem silnie pseudo-
wypuktym klasy C*, k > 2. Wéwczas istniejg n' > n, silnie wypukly obszar ' C C" klasy
C*, otwarte otoczenie Qo zbioru Q oraz funkcja holomorficzna wlasciwa ¥ = Qy — CV odwzo-
rowujgca Qg biholomorficznie na domknietq podrozmaitosé zespolong (Qy) w C*, przy czym

P(Q) C Q, P(Q\ Q) € CY\ Y i (Qy) preecina O transwersalnie.

Twierdzenie 4. (Docquier-Grauert [3]). Niech K bedzie zwartym podzbiorem domknietej pod-
rozmaitosci zespolonej M. Wowczas istnieje otwarte otoczenie U zbioru K i holomorficzna
retrakcja m: U — U N M.
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