Wspoblrzedne reprezentatywne

(sprawozdanie z referatu Zywomira Dinewa, przedstawionego na seminarium
Geometryczna Teoria Funkcji 26 kwietnia i 17 maja 2010 r.)

Dla obszaru Q cC C", z0 € Qi1 = 1..n,

o K20
T9(2) =
Z 8(] (Cv C) |<:ZO’

gdzie Tji(zo) jest macierza odwrotng do macierzy tensora metrycznego metryki Bergmana
w punkcie z, jest i-tg wspolrzedng reprezentatywna. Odwzorowanie

w: 0Dz — (wy(z),ws(2),...,wa(2)) € C"

jest odwzorowaniem generowanym przez wspotrzedne reprezentatywne.
W tym referacie przedstawimy nastepujace dwa wyniki

Twierdzenie 1. Niech QQ CC C" bedzie ograniczonym obszarem, wyposazonym w metryke
Bergmana. Dla kazdego zy € ), wspdtrzedne reprezentatywne dla obszaru ) o $rodku w
punkcie zy sq dobrze okreslone (a wiec holomorficzne, bez osobliwosci) w kuli geodezyjnej

{z € Q: distg(z,2) < 5}

Powyzej odlegltosé distq to geodezyjna odlegtos¢ wzgledem metryki Bergmana.

Twierdzenie to w szczegbdlnosci wykazuje, ze promien kuli geodezyjnej, w ktorej wspot-
rzedne geodezyjne sa dobrze okreslone, jest stala uniwersalna, nie zalezng ani od wymiaru,
ani od obszaru €2, ani od polozenia punktu zg € €.

Twierdzenie 2. Niech Q0 CC C" bedzie obszarem ograniczonym, wyposazonym w metryke
Bergmana. Niech ¢ € (—oo,n + 1) bedzie globalnym dolnym ograniczeniem krzywizny Ric-
ciego metryki Bergmana. Dla dowolnego zy € 2 odwzorowanie generowane przez wspotrzedne
reprezentatywne

2z — (w1 (2), we(2)..., wp(2))*
jJest immersjg w kuli geodezyjnej {z € Q0 : distq(z, z9) < 2\/%}

Twierdzenie to wykazuje, ze kontrole obszaru immersywnosci wspotrzednych reprezenta-
tywnych uzyskujemy tylko dzieki wiedzy o zachowaniu krzywizny Ricciego metryki Berg-
mana.

(Dokonujac obliczen mozna wykazaé, ze krzywizna Ricciego dla metryki Bergmana wynosi
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Ricy(z, X) (Z GpgXp X> Z 9207 log(det(g;:)ij=1.n) X X1,

p,g=1 k=1

gdzie gz =T;; = az o7 log K(z,2).)

Glowna techmczna trudnosé¢ przy definicji wspotrzednych reprezentatywnych zwigzana
jest z wystepowaniem zbioréw analitycznych, sktadajacych sie z punktow osobliwych dla
ww. funkcji

W, ={2€Q:K(z, z2) =0}
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W, = {2z € Q:det (K(z,2)* === log K(2,()ij=1.n) = 0}.
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Te zbiory analityczne udaje sie kontrolowa¢ (w sensie oszacowania ich odleglosci od
punktu zq) dzieki nieréwnosciom
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Druga (trudniejsza) z nieréwnosci uzyskana jest przy pomocy tzw. zanurzenia Lu Qi-

Kenga obszaru Q z metryka 5 = (n + 1)T}; — Ric;; w nieskoriczenie wymiarowy Grasmanian
n— wymiarowych podprzestrzeni.

(0.2) = arccos



