
Odwzorowania oddzielnie holomorficzne na krzyżach o wartościach
w przestrzeniach analitycznych

Abstrakt

Definicja 1 (Krzyż). X, Y - rozmaitości zespolone, D ⊂ X, G ⊂ Y - zbiory otwarte,
A ⊂ D, B ⊂ G.

Definiujemy:
• Krzyż: W = X(A,B;D,G) := ((D ∪ A)×B) ∪ (A× (G ∪B))
• Wnętrze krzyża: W ◦ = X◦(A,B;D,G) := (A×G) ∪ (D ×B)

Definicja 2 (Układ obszarów podejścia). X - rozmaitość zespolona, D ⊂ X - zbiór
otwarty.

Rodzinę A = (Aα(ζ))ζ∈D, α∈Iζ złożoną z otwartych podzbiorów D i spełniającą nastę-
pujące warunki

(i) ∀ζ ∈ D (Aα(ζ))α∈Iζ jest bazą otoczeń ζ,
(ii) ∀ζ ∈ ∂D ∀α ∈ Iζ ζ ∈ Aα(ζ),

nazywamy układem obszarów podejścia dla D.
Jeżeli rodzina A spełnia warunek (i) oraz

(ii’) ∀ζ ∈ ∂D ∃(Uα)α∈Iζ - baza otoczeń ζ taka, że ∀α ∈ Iζ Aα(ζ) = Uα ∩D,
to A nazywamy kanonicznym układem obszarów podejścia.

Definicja 3 (Relatywna funkcja ekstremalna). Dla dowolnej funkcji u : D → [−∞,∞) i
ustalonego układu obszarów podejścia A definiujemy następujące funkcje:

(A− lim supu)(z) :=

{
supα∈Iz(lim supw∈Aα(z),w→z u(w)) z ∈ D, Iz 6= ∅

lim supw∈D,w→z u(w) z ∈ ∂D, Iz = ∅
hA,D := sup{u : u ∈ PSH(D), u 6 1 na D, A− lim supu 6 0 na A}

oraz relatywną funkcję ekstremalną zbioru A

ω(z, A,D) := (A− lim suphA,D)(z).

Definicja 4. A ⊂ D - lokalnie pluriregularny w a ∈ A, jeżeli ∀ U - otw. ot. a ω(a,A ∩
U,D ∩ U) = 0.
A ⊂ D - lokalnie pluriregularny, jeżeli jest lok. pluriregularny w każdym punkcie a ∈ A.
A∗ := (A ∩ ∂D) ∪ {a ∈ A ∩D : A - lok. plurireg. w a}

Głównym tematem referatu jest szkic dowodu następującego twierdzenia.

Twierdzenie 5 (zob. [1]). D ⊂ Cn, G ⊂ Cm - zbiory otwarte, ograniczone, (Aα(ζ))ζ∈D, α∈Iζ
- układ obszarów podejścia dla D, (Aβ(η))η∈G, β∈Iη - układ obszarów podejścia dla G, A,
A0 ⊂ D, B, B0 ⊂ G takie, że A0, B0 są lokalnie pluriregularne i A0 ⊂ A∗ oraz B0 ⊂ B∗.
W := X(A,B;D,G), W0 := X(A0, B0;D,G)
f : W → C - funkcja ograniczona taka, że:
(i) f ∈ CS(W,C) ∩ OS(W ◦,C),
(ii) f jest lokalnie ograniczona na W ,
(iii) f |A×B jest ciągła na (A ∩ ∂D)× (B ∩ ∂G)
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Wtedy istnieje dokładnie jedna funkcja f̂ ∈ O(Ŵ0,C) taka, że

∀(ζ, η) ∈ W0 ∀α ∈ Iζ ∀β ∈ Iη lim
W03(z,w)→(ζ,η), z∈Aα(ζ), w∈Aβ(η)

f̂(z, w) = f(ζ, η).

(Mówimy wtedy, że ∀(ζ, η) ∈ W0 funkcja f̂ dopuszcza A - granicę f(ζ, η).)
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