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1. W trojkacie ABC na boku BC wybieramy dowolny punkt P.
(a) [3p] Niech D bedzie punktem stycznosci okregu wpisanego w ABC z bokiem BC, Q i R
srodkami okregéw wpisanych w trojkaty ABP i ACP. Pokaz, ze trojkat QQ DR jest prostokatny.
(b) |3p| Niech D’ bedzie punktem stycznosci BC' i okregu dopisanego do ABC' naprzeciwko wierz-
chotka A, zas Q' i R’ srodkami okregow dopisanych do trojkatéow ABP i AC'P naprzeciwko
wierzchotka A. Pokaz, ze trojkaty QDR i QQ’D'R' sa podobne.
Uwaga. Okrag dopisany do trojkata ABC naprzeciwko A to okrag styczny do BC' i po6lprostych
na przedtuzeniu odcinkéw AB i AC.
2. Dla danej liczby naturalnej n znajdz ciag liczb naturalnych a1 < as < ... < ay, taki, ze 21‘21 a; =
n, zas H,’f;l a; przyjmuje maksymalng mozliwa wartosc.
3. Niech k bedzie liczba catkowita wieksza od 3, zas o — liczba rzeczywistg wieksza od 2. Pokaz, ze
kazdy zespolony pierwiastek wielomianu 2* —az*~1+1 spetnia |z| < x¢, gdzie z jest pierwiastkiem
wielomianu lezacym w przedziale (0, 1).



