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. Funkcje ciagte f; : [0,1] = R (i = 1,...,n) spekiaja fol fi(z)dx =1 oraz

[ iff(x)dx _ /m.

Pokaz, ze f; = f; dla kazdych ¢, j.

. Niech p; bedzie ciagiem wszystkich kolejnych liczb pierwszych oraz s, =
>, pi- Pokaz, ze dla dowolnego i € N* w przedziale (s;, $;11) mozna znalezé
kwadrat liczby naturalne;j.

. Niech f bedzie wielomianem i zalézmy, ze dla pewnego n istnieja niestate
wielomiany p, ¢ o nieujemnych wspotezynnikach takie, ze f(x") = p(zx)-q(z).
Pokaz, ze jesli f jest stopnia co najmniej 2 to rowniez f jest iloczynem
niestalych wielomianéw o nieujemnych wspotczynnikach.

. Czy kazde 2011 kolejnych liczb naturalnych réznych od 0 1 1 zawiera liczbe
wzglednie pierwsza z pozostatymi?

. W nieskoniczonym w obie strony ciagu kwadratéow rozmieszczamy pewna

skonczona liczbe kamieni. Dozwolone sa nastepujace operacje:

(a) zdejmujemy po jednym kamieniu z pol n—11in i ktadziemy jeden kamier
na pole n + 1;

(b) zdejmujemy 2 kamienie z pola n i ktadziemy po jednym kamieniu na pola
n+1lin—2.

Pokaz, ze dla dowolnej poczatkowej konfiguracji, bez wzgledu na to, jakie

bedziemy wykonywaé operacje, dojdziemy w koncu do uktadu, ktéry nie do-

puszcza juz zadnej operacji i uktad ten jest jednoznacznie wyznaczony przez

poczatkowy uktad kamieni.



